59. roénik matematické olympiady

Ulohy klauzurni &3sti kolniho kola kategorie A

1. V oboru realnych ¢isel feste soustavu rovnic

ve—y?=z-1,
Vy—z22=x-1,
Vz—x?=y—1.

2. Najdéte vsechny mozné hodnoty podilu

r+ 0
a+b’

kde r je polomér kruznice opsané a o polomér kruznice vepsané pravoiuihlému troj-
thelniku s odvésnami délek a a b.

3. Na tabuli jsou napsana cisla 1,2,...,33. V jednom kroku zvolime nékolik ¢isel na-
psanych na tabuli (asponn dvé), jejichz soucin je druhou mocninou pfirozeného ¢isla,
zvolena Cisla smazeme a na tabuli napiSeme druhou odmocninu z jejich soucinu. Takto
pokracujeme, az na tabuli zlistanou jen takova ¢isla, ze soucin zadnych z nich neni
druhou mocninou. Kolik nejméné ¢isel miize na tabuli zistat?

Klauzurni ¢ast skolniho kola kategorie A se kona
v utery 1. prosince 2009

tak, aby zacala dopoledne a aby soutézici méli na feseni tuloh
4 hodiny cistého casu. Za kazdou tulohu miize soutézici ziskat
6 bodtli, ispéSnym TreSitelem je ten zak, ktery ziskd 10 bodu
nebo vice. Povolené pomticky jsou psaci a rysovaci potteby,
skolni MF tabulky a kalkulatory bez grafického displeje. Tyto
udaje se zakium sdéli pred zahajenim soutéze.



