59. roénik matematické olympiady

Ulohy klauzurni &asti kolniho kola kategorie C

1. Zvétsime-li ¢itatel i jmenovatel jistého zlomku o 1, dostaneme zlomek o hodnotu 1/20
vétsi. Provedeme-li s vétsim zlomkem stejnou operaci, dostaneme zlomek o hod-
notu 1/12 vétsi, nez byla hodnota zlomku na pocatku. Urcete vSechny t¥i zlomky.

2. Kruznice k(S;6cm) a I(O;4cm) maji vnitini dotyk v bodé B. Urcete délky stran
trojuhelniku ABC, kde bod A je prisecik ptimky OB s kruznici k£ a bod C' je priisecik
kruznice k s tecnou z bodu A ke kruznici (.

3. Najdéte vsechny dvojice nezapornych celych éisel a, b, pro néz plati a® +b+2 = a+b2.

Klauzurni ¢ast skolniho kola kategorie C se kona
ve ctvrtek 21. ledna 2010

tak, aby zacala dopoledne a aby soutézici méli na feseni tuloh
4 hodiny cistého casu. Za kazdou tulohu miize soutézici ziskat
6 bodtli, ispésSnym TreSitelem je ten zak, ktery ziskd 10 bodu
nebo vice. Povolené pomticky jsou psaci a rysovaci potteby,
skolni MF tabulky a kalkulatory bez grafického displeje. Tyto
udaje se zakim sdéli pred zahajenim soutéze.



